MAT 1605/2614 Introducao a Analise 2025.2

LISTA 3. CONJUNTOS FINITOS E INFINITOS

Exercicio 1. Seja X um conjunto com n elementos. Use inducao para provar que o conjunto
de bijegdes (ou permutagoes) f : X — X tem n! elementos.

Exercicio 2. Sejam X e Y conjuntos finitos. Prove que
card (X UY) = card (X) + card (V) — card (X NY).

Exercicio 3. Prove que se X ¢ infinito enumeravel, o conjunto das partes finitas de X também
¢ infinito enumeravel.

Exercicio 4. Prove que a fungao f : N x N — N|

(n+k)(n+k+1)

5 +k

f(nv k) =

¢ uma bijecao.

Exercicio 5. Seja X um conjunto de referéncia. Para todo subconjunto A C X, define sua
fungao indicadora (ou caracteristica)

1 A
XN, 1A<x>:{o e

Prove as seguintes propriedades:

(i) Se A C B entao 14(z) < 1p(x) para todo z € X,
(i) 1ae =1 — 1,4,

(iii) 1anp =14 - 15,

(iv) Se AN B = entdao 1aup = 14 + 15.
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